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Logika, grafok

Egy rejtvényujsagban egymas mellett két, szinte azonos rajz talalhato,
amelyek kozott 23 apro eltérés van. Ezek megtalalasa a feladat.

Elészér Adam és Tamas nézték meg figyelmesen az abrakat: Adam 11, Tamas
15 eltérést talalt, de csak 7 olyan volt, amelyet mindketten észrevettek.

a) Hany olyan eltérés volt, amelyet egyikiik sem vett észre? (4 pont)
Kozben Eniké is elkezdte szamolni az eltéréseket, de 6 sem talalta meg az
Osszeset. Minddssze 4 olyan volt, amelyet mind a harman megtalaltak.
Egyeztetve kidertilt, hogy az Eniké altal bejeléltekbél hatot Adam is, kilencet
Tamas is észrevett, és 6rommel lattak, hogy harman egytutt az 6sszes eltérést
megtalaltak.

b) A feladat szovege alapjan tdltse ki az alabbi halmazabrat arrol, hogy ki

hanyat talalt meg! (7 pont)
c) Fogalmazza meg a kovetkezd allitas tagadasat! Eniké minden eltérést
megtalalt. (2 pont)
d) Mennyi annak a valoszinlisége, hogy egy eltérést véletlenszertien
kivalasztva, azt legalabb ketten megtalaltak? (4 pont)

Egy grafban 4 csucs van. Az egyes csucsokbol 3; 2; 2; 1 él indul. Hany éle van
a grafnak? (2 pont)

Egy sakkverseny dontdjébe 5 versenyzdé jutott be. Kozulik 1 versenyzd
mindegyik tarsat ismeri, a tébbiek pedig egyenként 2-2 személyt ismernek a
donté résztvevéi kozul. Szemléltesse rajzzal (graf alkalmazasaval) az
ismeretségeket, ha az ismeretségek kolcsonosek! (3 pont)

Rajzoljon egy olyan 6t csucspontu grafot, amelyben a pontok fokszama 4; 3;
3; 2; 2. (2 pont)

A varosi kozépiskolas egyéni teniszbajnoksag egyik csoportjaba hatan
kertuiltek: Andras, Béla, Csaba, Dani, Ede és Feri. A versenykiiras szerint
barmely két filnak pontosan egyszer kell jatszania egymassal. Eddig Andras
mar jatszott Bélaval, Danival és Ferivel. Béla jatszott mar Edével is. Csaba
csak Edével jatszott, Dani pedig Andrason kivill csak Ferivel. Ede és Feri
egyarant két mérkézésen van tal.

a) Szemléltesse graffal a lejatszott mérkédzéseket! (4 pont)
b) Hany mérkézés van még hatra? (3 pont)
c¢) Hany olyan sorrend alakulhat ki, ahol a hat versenyzé koézul Dani az elsé

két hely valamelyikén végez? (S pont)

Az abran lathato térképvazlat 6t falu elhelyezkedését mutatja. Az 6t
falu kozo6tt négy olyan ut megépitésére van lehetdség, amelyek
mindegyike pontosan két falut kot oOssze. Ezekbdél két ut mar

elkészult. Rajzolja be a tovabbi két ut egy lehetséges .
elhelyezkedését ugy, hogy barmelyik falubol barmelyik faluba
eljuthassunk a megéptlt négy tton! (2 pont)

Egy négytagli csoportban minden tagnak pontosan két ismerése van a
csoport tagjai k6zott. Szemléltessen graffal egy ilyen ismeretségi rendszert! (Az
ismeretség kdlcsonds.) (2 pont)

Egy barati tarsasag minden tagja irt egy-egy SMS Ulizenetet a tarsasag minden
tovabbi tagjanak. Igy mindenki 11 tizenetet irt. Hany SMS-t irtak egyméasnak
Osszesen a tarsasag tagjai? (2 pont)
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9) A diakénkormanyzat Ujonnan valasztott négytagu vezetdsége: Kata, Mari,
Réka és Bence. Kozuluk Kata harom, Réka és Bence pedig két-két vezetdségi
tagot ismert korabbrol. Mari a négyes csoportnak csak egy tagjat ismerte. (Az
ismeretségek kodlcsénodsek.)

Rajzolja fel a négytaga vezetéség valasztas el6tti ismeretségi grafjat!
(2 pont)

10) Rajzoljon le egy 4 pontu egyszerti grafot, amelyben a pontok fokszama rendre
3, 2,2, 1! (2 pont)

11) Egy iskola asztalitenisz bajnoksagan hat tanulé vesz részt. Mindenki
mindenkivel egy meérkézést jatszik. Eddig Andi egy mérkézést jatszott,
Barnabas és Csaba kettét-kettét, Dani harmat, Eniké és Feri négyet-négyet.
a) Rajzolja le az eddig lejatszott mérkézések egy lehetséges grafjat! (4 pont)
b) Lehetséges-e, hogy Andi az eddig lejatszott egyetlen mérkozését

Barnabassal jatszotta? (Igen valasz esetén rajzoljon egy megfelelé grafot;
nem valasz esetén valaszat részletesen indokolja!) (6 pont)
c) Szamitsa ki annak a valoszinlUségét, hogy a hat jatékos kozul kettét
véletlenszertien kivalasztva, 6k eddig még nem jatszottak le az egymas
elleni mérkézéstiket! (7 pont)

12) Rajzoljon egy grafot, melynek 5 csuicsa és S5 éle van, tovabba legalabb az egyik
csucsanak a fokszama 3. (2 pont)

13) Az abran lathaté hatpontu grafba rajzoljon be 2 €It ugy, hogy a kapott graf
minden csucsabol 2 €l induljon ki! A berajzolt éleket két végpontjukkal adja
meg! (2 pont)

14) Egy allashirdetésre négyen jelentkeznek: Aladar,
Béla, Cecil és Dénes. Az adott idében
megjelennek a vallalatnal, s akkor kidertl, hogy
koztulik harman, Aladar, Béla és Cecil
osztalytarsak voltak. Dénes csak Aladart ismeri,
ok régebben egy kosarlabdacsapatban A
jatszottak. Szemléltesse az ismeretségeket
graffal! (Az ismeretségek kolcsonosek.) (2 pont)

F E

°

15) Egy osztalyban a kovetkezé haromféle sportkoért D
hirdették meg: kosarlabda, foci és réplabda. Az
osztaly 30 tanuloja kozil kosarlabdara 14, focira 19, réplabdara 14 tanulo
jelentkezett. Ketten egyik sportra sem jelentkeztek. Harom gyerek
kosarlabdazik és focizik, de nem roplabdazik, hatan fociznak és
roplabdaznak, de nem kosaraznak, ketten pedig ol
kosarlabdaznak és roplabdaznak, de nem fociznak.
Négyen mind a haromféle sportot tizik.

- ﬁgKﬁx

a) Irja be a megadott halmazabraba (1. abra) a |
szovegnek megfelelé szamokat! (4 pont) \ j\

b) Fogalmazza meg a kovetkezé allitas tagadasat! % {_/ ”T/
\Er/

A focira jelentkezett tanuldk kéztil mindenkinek
van testvére. (2 pont)
c) A focira jelentkezett 19 tanulobol 6ten vehetnek
részt egy edzétaborban. Igazolja, hogy to6bb, mint
10 000-féleképpen lehet kivalasztani az ot 1. ibra
tanulot! (3 pont)
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d) Az  iskolak  kozoétti  labdartgobajnoksagra F
jelentkezett 6 csapat  kozott  lejatszott b
merkézéseket szemlélteti a 2. abra. Hany

mérkézés van még hatra, ha minden csapat * D
minden csapattal egy meérkdzést jatszik a S
bajnoksagban? (Valaszat indokolja!) (3 pont) 2. abra

16) Rajzoljon egy olyan 6t csucspontu grafot, amelynek 4 éle van! (2 pont)

17) Rajzoljon egy olyan S csucsu grafot, melyben a csticsok fokszamanak 6sszege
12. (2 pont)

18) Egy irodai szamitogép-halozat hat gépbdl all. Mindegyik gép ezek koziill harom
masikkal van kozvetlentil 6sszekétve. Rajzoljon egy olyan grafot, amely ezt a
halozatot szemlélteti! (2 pont)

19) Déntse el, hogy az alabb felsoroltak ko6éztil melyik mondat a tagadasa a
kovetkez6 allitasnak! (2 pont)
Minden érettségi feladat egyszert.
a) Minden érettségi feladat bonyolult.
b) Van olyan érettségi feladat, ami nem egyszeru.
c) Sok érettségi feladat bonyolult.
d) Van olyan érettségi feladat, ami egyszeru.

20) Egy végzds osztaly diakjai projektmunka keretében kuilonb6zd statisztikai
felméréseket készitettek az iskola tanuléinak kérében.

a) Eva 150 diakot kérdezett meg otthonuk felszereltségérél. Felmérésébdl
kiderult, hogy a megkérdezettek kozil kétszer annyian rendelkeznek
mikrohullamu stitével, mint mosogatogéppel. Azt is megtudta, hogy 63-an
mindkét géppel, 9-en egyik géppel sem rendelkeznek. A megkérdezettek
hany szazalékanak nincs otthon mikrohullamu stitéje? (6 pont)

b) Joska a sajat felmérésében 200 diakot kérdezett meg arrdl, hogy hany
szamitogépuk van a haztartasban. A valaszokat a kévetkezé tablazatban

Osszesitette:
A szamitogépek szama | Gyakorisag
a haztartasban

0 3

1 94

2 89

3 14
Joska felmérése alapjan toltse ki az alabbi tablazatot az egy haztartasban
talalhato szamitogépek szamarol! (4 pont)

A szamitogépek szamanak atlaga
A szamitogépek szamanak medianja
A szamitogépek szamanak modusza

c) Tamas a sajat felmérése alapjan a koévetkezét allitja:
Minden haztartasban van televizid.
Az alabbi négy allitas koézul valassza ki azt a kettét, amely Tamas
allitasanak tagadasal
A) Semelyik haztartasban nincs televizio.
B) Van olyan haztartas, ahol van televizio.
C) Van olyan haztartas, ahol nincs televizio.
D) Nem minden haztartasban van televizio. (2 pont)
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21) Egy focicsapat 11 jatékosa megérkezik az edzésre, néhanyan kezet fognak
egymassal. (Két jatékos kozott legfeljebb egy kézfogas torténik.) Az edz6 felirta,
hogy ki hanyszor fogott kezet, és a kévetkezd szamokat kapta: O; 1; 2; 2; 2; 5;
0; 0O; 4; 4; 2.

a) Abrazolja a kézfogasoknak egy lehetséges grafjat, ahol a pontok a
jatékosokat jelolik, és két pont koézoétt akkor van él, ha az illeték kezet
fogtak az edzés el6tt! (3 pont)

b) Hany kézfogas tortént 6sszesen? (2 pont)

Egy masik alkalommal az edz6 altal feljegyzett 11 nemnegativ egész szamrol a

kovetkezoket allapitottuk meg: a szamok egyetlen modusza 2, medianja 3,

atlaga 4, terjedelme pedig S volt.

c) Adjon meg a fenti feltételeknek megfelelé6 11 nemnegativ egész szamot!

(S pont)

Az edzésen a jatékosok a tizenegyesrugast gyakoroljak. Az egyik jatékos 0,9

valoszintiséggel 16vi be a tizenegyest.

d) Mennyi a valészinusége annak, hogy harom rugasbol legalabb egyszer
betalal? A valoszinliség pontos értékét adja meg! (7 pont)

22) "Minden szekrény barna."
Valassza ki az alabbiak ko6éztl annak a mondatnak a bet(jelét, amelyik
tagadasa a fenti kijelentésnek!
A: Van olyan szekrény, amelyik nem barna.
B: Nincs barna szekrény.
C: Van olyan szekrény, amelyik barna.
D: Pontosan egy szekrény barna. (2 pont)

23) Rajzoljon olyan hatpontu grafot, amelyben a pontok fokszama: 0; 1; 2; 2; 3; 4.
(2 pont)
24) Egy hatfés tarsasagban mindenkit megkérdeztek, hany ismerdése van a

tobbiek kozott (az ismertségek kolcsonosek). Az elsd 6t megkérdezett személy
valasza: 5,4,3,2,1.

a) Abrazolja graffal a hatfés tarsasag ismertségi viszonyait!
(2 pont)
b) Hany ismerése van a hatodik személynek a tarsasagban? (1 pont)

25) Egy fiockban néhany sapka van. Tekintstik a kévetkez6 allitast:
~A fiockban minden sapka fekete.” Valassza ki az alabbiak kozul az 6sszes
allitast, amely tagadasa a fentinek!
A: A fickban minden sapka fehér.
B: A fiokban nincs fekete sapka.
C: A fiokban van olyan sapka, amely nem fekete.
D: A fiokban nem minden sapka fekete. (2 pont)

26) Hany éle van egy 8 pontu teljes grafnak? (2 pont)

27) Egy szuletésnapi Osszejovetelen egy 7 fOs tarsasag tagjai kozil néhanyan
koccintottak egymassal. Lehetséges-e, hogy az egyes résztvevék 1; 2; 2; 3; 3; 6; 6
masik reésztvevével koccintottak az 0Osszejovetel soran? Valaszat indokoljal

(3 pont)
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A
28) Egy hatfés asztaltarsasag tajgai: Anna, Balazs, Cili, . ;B
Dezs6, Egon és Fruzsina. Mindegyikik pontosan harom
masik személyt ismer a tarsasagban. Cili ismeri Dezs6t és
Egont, Anna pedig nem ismeri sem Balazst, sem Dezsé6t. Fe Y
Szemléltesse graffal a tarsasag ismeretségi viszonyait!
(Minden ismeretség koélcsénos.) (4 pont) . °

E D

29) Egy dobozban 1év6 szines golyokrol szol az alabbi allitas:
»A dobozban van olyan golyo, amelyik kék szini”
Valassza ki az alabbiak kozll az 6sszes allitast, amely tagadasa a fentinek!
A: A dobozban van olyan goly6, amelyik nem kék szint.
B: A dobozban minden goly6 kék szind.
C: A dobozban egyik golyo sem kék szinu.
D: A dobozban nincs olyan golyo, amelyik kék szinti. (2 pont)
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